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A. OLLIVIER Cours de terminale S Limites de fo! S



Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Définition

Dire qu’une fonction f a pour limite le nombre réel ¢ en
+oo signifie que tout intervalle ouvert contenant ¢ contient




Limite d’une fonction a l'infini

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite le nombre réel ¢ en

-+oo signifie que tout intervalle ouvert contenant ¢ contient
toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.
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Limite d’une fonction a l'infini

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite le nombre réel ¢ en

-+oo signifie que tout intervalle ouvert contenant ¢ contient
toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.

Onnote Ilim f(x)=~¢.
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Limite d’une fonction a l'infini

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite le nombre réel ¢ en

-+oo signifie que tout intervalle ouvert contenant ¢ contient
toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.

Onnote Ilim f(x)=~¢.

X— 400

Remarque :
On définit de fagon analogue . lim f(x)="¢.
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Graphiquement :

FIGURE — A gauche limite en +oc et a droite en —oo
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Graphiquement :

FIGURE — A gauche limite en +oc et a droite en —oo

Lorsque f a pour limite ¢ en oo (resp. en —oo), on dit que,
dans un repére, la droite d d’équation y = ¢est.........
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Graphiquement :

FIGURE — A gauche limite en +oc et a droite en —oo

Lorsque f a pour limite ¢ en oo (resp. en —oo), on dit que,
dans un repére, la droite d d’équation y = ¢ est asymptote
horizontale a la courbe C¢ en +oco (resp. en —oo).
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
1

lim —=
X—+oo X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
1

lim —=20
X—+oo X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
1 . 1

lim —=20 lim —=
X—~+00 X X—+00 X
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Limite infinie a l'infini

Exemples :
1 . 1

lim —=20 lim —=
X—~+00 X X—+00 X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
1 . 1

1
im —=0 lim —= —
X—+00 X X—+00 X2 X—+00/X
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Limite infinie a l'infini

Exemples :
1 . 1

1
im —=0 lim —= —
X—+00 X X—+00 X2 X—+00/X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

1 1 1
lim —=20 lim —=0 lim —=0
X—+00 X X—+oo X2 X—+00/X
) 1
lim —=
X——oo X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

1 o o
A= Az =0 LUy
o

lim —=0

X——00 X
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Limite infinie a l'infini

Exemples :

1 1 1
lim —=20 lim —=0 lim —=0
X—+00 X X—+oo X2 X—+00/X
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lim —=20 lim —=
X——00 X X——00 X
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Limite infinie a l'infini

Exemples :

1 o o
A= Az =0 LUy
1 o
lim —=0 lim —= 0
X——00 X X——00 X
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Définition

Dire gu’une fonction f a pour limite +oco en +oo signi-
fie que tout intervalle de la forme |A; +oo|, avec A réel,
contient .. ...

Onnote Ilim f(x)= +oc.
X——+00



Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Définition

Dire qu’une fonction f a pour limite +o0co en +oco signi-
fie que tout intervalle de la forme ]A; +oo[, avec A réel,
contient toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.

Onnote Ilim f(x)= +oc.
X—r+00



Limite d’une fonction a l'infini

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +o0co en +oco signi-

fie que tout intervalle de la forme ]A; +oo|, avec A réel,
contient toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.

Onnote lim f(x)= +oc.

X—>+00
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Limite d’une fonction a l'infini

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +o0co en +oco signi-

fie que tout intervalle de la forme ]A; +oo|, avec A réel,
contient toutes les valeurs de f(x) pour x assez grand.

Onnote lim f(x)= +oc.

X—r+00
Remarque :
On définit de maniére analogue lim f(x) = —o0,
X—400
lim f(x) =400, lim f(x)= —oc.
X—>—00 X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim x =
X—+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo
X——400
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim x = 4+ o0 lim x< =
X—+00 X——+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim x = 4+ o0 lim Xx
X—+00 X——+00

:+OO
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim x = 4+ o0 lim x“= 4+ o0 lim x° =
X—+00 X——+00 X——+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim X = + lim xX° = +

X——+00 X——+00 X——+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim X = + lim xX° = +

X——+00 X——+00 X——+00

lim x =

X——+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim x = 4+ o0 lim X2 = + 00 lim Xx
X—+00 X——+00 X——+00

:+OO

lim VX = + oo

X——+00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
im x =
X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
[im XxX= — o0

X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
[im XxX= — o0 lim x2 =
X——00 X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
[im XxX= — o0 lim x° = + o0
X——00 X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
[im XxX= — o0 lim x° = + o0
X——00 X——00
lim x% =
X——00
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Limite d’une fonction a l'infini Limite finie a l'infini

Limite infinie a l'infini

Exemples :

lim X = 4+ oo lim x2 = + lim x3 = +
X——400 X—+o0 X—+o0
lim VX = + oo
X—+o0
[im XxX= — o0 lim x° = + o0
X——00 X——00
lim x3 = —
X——00
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou a gauche

Définition

Dire qu’une fonction f a pour limite +occ en a signifie que
tout intervalle de la forme |A; +oc[, avec A réel, contient




Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +oco en a signifie que

tout intervalle de la forme |A; +oc|, avec A réel, contient

toutes les valeurs de f(x) dés que x est assez proche de
a.
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +oco en a signifie que

tout intervalle de la forme |A; +oc|, avec A réel, contient

toutes les valeurs de f(x) dés que x est assez proche de
a.

On note (x) = +o0.

lim f
X—a
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +oco en a signifie que

tout intervalle de la forme |A; +oc|, avec A réel, contient

toutes les valeurs de f(x) dés que x est assez proche de
a.

On note (x) = +o0.

lim f
X—a
Remarque :
On définit de fagon analogue lim f(x) = —ooc.

X—a
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Dire qu'une fonction f a pour limite 4+oco en a

N N

a droite (resp. a gauche) signifie que tout inter-
valle de la forme ]A; +oo[, avec A réel, contient



Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Dire qu’une fonction f a pour limite +oo en a a droite (resp.
a gauche) signifie que tout intervalle de la forme |A; +oo],
avec A réel, contient toutes les valeurs de f(x) dés que x
est assez proche de a, x restant strictement supérieur a
a (resp. strictement inférieur a a).
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

(Définition)

Dire qu’une fonction f a pour limite +oo en a a droite (resp.
a gauche) signifie que tout intervalle de la forme |A; +oo],
avec A réel, contient toutes les valeurs de f(x) dés que x

est assez proche de a, x restant strictement supérieur a
a (resp. strictement inférieur a a).

On note lim f(x) =400 ou lim f(x) = +oo.
= r—a

A. OLLIVIER



Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

(Définition)

Dire qu’une fonction f a pour limite +oo en a a droite (resp.
a gauche) signifie que tout intervalle de la forme |A; +oo],
avec A réel, contient toutes les valeurs de f(x) dés que x

est assez proche de a, x restant strictement supérieur a
a (resp. strictement inférieur a a).

On note lim f(x) =400 ou lim f(x) = +oo.
= r—a

(resp. lim f(x) =400 ou lim f(x)= +o0).

x<a M=
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

(Définition)

Dire qu’une fonction f a pour limite +oo en a a droite (resp.
a gauche) signifie que tout intervalle de la forme |A; +oo],
avec A réel, contient toutes les valeurs de f(x) dés que x

est assez proche de a, x restant strictement supérieur a
a (resp. strictement inférieur a a).

On note lim f(x) =400 ou lim f(x) = +oo.
= r—a

(resp. lim f(x) =400 ou lim f(x)= +o0).
x<a X—a

Remarque : on définit de fagon analogue lim f(x) = —oco et

x—at B
lim f(x) = —oc.
x—a-
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Limite infinie
Limite a droite ou a gauche

Limite infinie d’une fonction en un réel a

Graphiquement :

" | y=|
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Définition

Lorsque f a pour limite +00 (ou —o0) en a, (ou a droite en
aou a gauche en a), on dit que la droite d’équation x = a
est .o




Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Lorsque f a pour limite +o0o (ou —o¢) en a, (ou a droite en

aou a gauche en a), on dit que la droite d’équation x = a
est asymptote verticale a Cy
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Limite d’'une fonction a l'infini

Limite infinie d’'une fonction en un réel a

Lorsque f a pour limite +o0o (ou —o¢) en a, (ou a droite en

aou a gauche en a), on dit que la droite d’équation x = a
est asymptote verticale a Cy
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou a gauche

Exemples :

1
[im — =
x—s0 X
x>0
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou a gauche

Exemples :

1

lim — =+ o0
x—s0 X

x>0
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Exemples :

1 .1

lim — =+ 00 [im — =
x—0 X x—s0 X
x>0 x<0
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Exemples :

1 .1

lim — =+ o0 [im — =— o0
x—0 X x—s0 X
x>0 x<0
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Exemples :

lim — =+ 00 lim — =— o0
x—0 X x—s0 X

x>0 x<0

o1

||m —2 =

x—0 X
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Limite infinie d’une fonction en un réel a

Exemples :

lim — =+ o0 lim —
x—0 X x—s0 X
x>0 x<0

1
[im — =+
x—0 X

Limite infinie
Limite a droite ou & gauche
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Exemples :

1 1
lim — =+ o0 [im — =— o0
x—0 X x—s0 X
x>0 x<0

1 1
[im — =+ lim — =
x—0 X x—0 /X

x>0
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Limite infinie

Limite infinie d’une fonction en un réel a Limite a droite ou & gauche

Exemples :

1 1
lim — =+ 00 lim — =— o0
x—0 X x—s0 X
x>0 x<0

1 . 1
||m—2:+00 [im — =+ o0
x—0 X x—0 v/ X

x>0
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