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Exerie 1

Exerie 2

Exerie 3

1) Montrer que la fontion h(x) = f (x)× f (−x)

est une onstante et que ette onstante est 1.

La fontion h est dérivable sur R omme produit de fontions

dérivables et

h

′(x) =(f (x))′f (−x) + f (x)(f (−x))′ =
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est une onstante et que ette onstante est 1.

La fontion h est dérivable sur R omme produit de fontions

dérivables et

h

′(x) =(f (x))′f (−x) + f (x)(f (−x))′ =
f (x)f (−x)− f (x)f (−x) = 0

Si h a une dérivée nulle sur R alors h est une fontion

onstante.
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dérivables et

h

′(x) =(f (x))′f (−x) + f (x)(f (−x))′ =
f (x)f (−x)− f (x)f (−x) = 0

Si h a une dérivée nulle sur R alors h est une fontion

onstante.

Or h(0) = f (0)f (0) = 1; on en déduit que, pour tout x réel,

h(x) = 1,

soit f (x)f (−x) = 1, d'où on onlut que f (x) 6= 0.
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La fontion φ est bien dé�nie et dérivable sur R ar g(x) 6= 0

pour tout x d'après 1).
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pour tout x d'après 1).

Alors

(φ(x))′ =
f

′(x)g(x)− f (x)g ′(x)

(g(x))2
=

f (x)g(x)− f (x)g(x)

(g(x))2
= 0

La fontion φ de dérivée nulle est don onstante sur R et

puisque φ(0) = 1, on en déduit que φ(x) = 1 pour tout x réel.

Cei signi�e que f (x) = g(x) pour tout x réel.
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On onsidère la fontion g dé�nie sur [0 ; +∞[ par
g(x) = e

x − x − 1.

1. Étudier les variations de la fontion g.
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g

′(x) = e

x − 1.

g

′(0) = 0 et pour tout réel x ∈ [0 ; +∞[, g ′(x) > 0 par strite

roissane de la fontion exponentielle (x > 0 ⇒ e

x > e

0 > 1).

Conlusion : g

′(x) > 0 sur [0 ; +∞[,la dérivée ne s'annulant

qu'en 0 don la fontion g est stritement roissante sur et

intervalle.
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2. Déterminer le signe de g(x) suivant les valeurs de x.

On a g(0) = 1− 0− 1 = 0.
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On onsidère la fontion f dé�nie sur [0 ; 1℄ par
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x − 1
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x − x

.

On admet que f est stritement roissante sur [0 ; 1℄.
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b. Étudier la position relative de la droite (D) et de la

ourbe (C) sur [0 ; 1℄.
La position relative de la droite (D) et de la ourbe (C) sur
[0 ; 1℄ est donnée par le signe de la di�érene préédente :

f (x)− x .
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Soient A (2− 5i) et B (7− 3i). Proposition 1 :
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l'axe des réels.
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est imaginaire pur.
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