Chap 5 : Fonctions Trigonométriques

I. Fonction sinus et cosinus

1.

Définition :

Le cercle trigonométrique

t I‘adianr%

+ sens direct

Longueur =

2. Sinus et Cosinus cosz |1
Définition : Soit M I'image d’un réel = sur le cercle trigonométrique C.
Le cosinus de z, noté cosx est I’abscisse de M.
Le sinus de x, noté sin x est 'ordonnée de M.
On note M (cos x; sin x)
Propriétés immeédiates :
K Anglezen| [ 7 [ 7 [ 7 [ x
radians 6 4 3 2
K et e e e e e e e e e e V3| v2 1
cosx 1 Y2 X2 = 0
2 2
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On dit que les fonctions cosinus et sinus sont ............... sinz 0 % % ? 1
Conséquence : Leur représentation graphique, s€ TépEtent . ... . ... ... it e
Propriétés : Ve € R ona:
K e e e et e e e
K i e e i e i e e e e e e ee e e e e e e e e e a e e a e e e e
Conséquence : L’étude de ces fonctions sur [0; 7] suffit.
0 0 .
x ™ x — m
) 2
cos T = .
. sin' x = cosz
—SInxr
Ccos T sinx
Grace a la parité on en déduit :
x - T x - —— — T
0 2 2
cosx sin




Grace a la parité et a la
27 periodicité, on obtient
les courbes ci-contre, ap-
pelées sinusoides :

3. Périodicité

D =3 1 51 o )+ YA

Exemple : Les fonctions sinus et cosinus sont 27 périodiques. Nous verrons que la fonction tangente est m périodique.

Exercice : Déterminer la période des fonctions f(z) = cos(3z) et g(x) = sin (2z + g)

4. Parité

Définition :

P

Sa courbe repréSentative @St ... .. ...t e
K e e e e

Sa coUrbe TePIrESENTALIVE ©St ...ttt ettt et e e e e e e e e

Exemple : Les foncti ¢ (et toutes les pui ires : 2%, 2° leur absolue et cosi t pai

xemple : Les fonctions carré (et toutes les puissances paires : x*, 2°...), valeur absolue et cosinus sont paires.

Les fonctions inverse, cube (et toutes les puissances impaires : x, 2°...) et sinus sont impaires.
. . A . 3:1/'2 - 7 3 .

Exercice : Etudier la parité des fonctions f(z) = et g(z) = 2° —sinz.

t+1

II. Fonction tangente

1. Deéfinition

La fonction tangente est dfinie DAL ... ...t e e e

2. Parité

Om A BN () = o e

3. Périodicité
L T o O 6 e T

Donc la fonction tangente @St . ... ... ... e e e

4. Deérivée et variations

Om At (AN ) = oo
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ITI. Fonction arctangente

La fonction arctangente définie sur R est la fonction réciproque de la fonction tangente.
EIIe €5t 1110 QUE ..ttt et e e e e e e e e e e e e e e e

. s T . . .
Sa courbe représentative est le symétrique sur [—5; 5} de la courbe de la fonction tangente par rapport a la droite y = x.

Sa dErivee €St dONIEE PAT ... .ottt ettt ettt e e e e et e e e e e e e
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1
Exercice : On considére la fonction f définie sur R* par f(x) = arctanx + arctan (—)
T

1. Calculer f'(x) pour z € R*. Que peut-on en déduire ?
2. Calculer f(1) et f(—1).
3. En déduire 'expression de f sur RT* et sur R™*.



